§. 11.  Losungen der Differentialgleichung fur ganzzaliliges y.  29
eine additive Constante bei diesem Integral ist gleichgiiltig, weil durch Hinzufiigung einer solchen yz in eine lineare Combination von 2/2 und 2/i iibergeht.
Ist zunachst y eine positive ganze Zahl, so konnen wir
(5)                                yi = Ffa /J, y, x]
setzen, und oc~Y (I — xy-a~- ?— l y-* in eine Potenzreihe nach aufsteigenden Potenzen von x entwickeln:
(6)    ar-r(l— a?)/-*-/*-1 jq-3 — OCT-Y -j- a1ar~Y+1 -\- a2x~r+* ... Hieraus ergiebt sich durch Integration nach (4):
(7)                         2/2 = ay_! ^ log x + o?—v ^,
worin   0   eine   nach   ganzen   positiven Potenzen   von   x  fort-
schreitende Reihe bedeutet.
Die Coefficienten dieser Entwickelung sind Functionen von w, j3, y. Fiir y = 1 ist ay_! = 1. Es kann aber fur andere Werthe von y auch vorkommen, dass ax_! verschwindet, -und also in dem Integral y2 kein logarithmisches Glied vorkommt. Dies findet z. B. fur y = 2, a = 1 statt.
Ist y = 0 oder gleich einer negativen ganzen Zahl, so kann man in (4)
(8)          2/1 = ^'y F(* ~ Y + 1, ft — V + 1, 2 — y, 0) setzen, und erhalt eine Entwickelung der Form:
Also wircl nach (4):
(9)                            «/2 = «i-y 2/i log * + ®,
worin wieder 0 eine nach ganzen positiven Potenzen fort-schreitende Keihe bedeutet. Audi hier kann es vorkommen, dass ttx— verschwindet.